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مقدمه

 

نهایی موضوعی سوالات مجموعه یافتیم را توفیق این شاکریم آراست علم زیور به را او و آفرید را انسان که را خداوندی بی کران سپاس

مشوق همکاران برخی تشویق و سوالات مجموعه این از همکاران و دانش آموزان گسترده استفاده آوریم. در کتاب صورت به را ۳ ریاضی

بود. راه این در ما

کتاب این منحصربه فرد ویژگی  مهمترین می باشد. ۱۴۰۲ دی تا ۱۳۹۷ دی از ۳ ریاضی نهایی سوالات دوره ۱۸ شامل حاضر کتاب

می باشد. درسی کتاب با موضوعات بر منطبق نهایی سوالات دسته بندی

است. شده دسته بندی آزمون برگزاری تاریخ و نمره همراه به و شده تفکیک درس به درس سوالات

است. شده آورده فرمول ها و مطالب یادآوری برای کتاب از درسنامه ای خلاصه درس هر ابتدای در

کرد. خواهد کمک عزیزان شما نهایی نمره ارتقا ء به گذشته سال های نهایی سوالات حل

بروید. کتاب این سوالات حل سراغ به سپس بخوانید دقت با را دبیرتان جزوه یا درسی کتاب اول، که است این عزیزان شما به ما توصیه

شود. تثبیت ذهنتان در نیز مفاهیم کتاب، مطالب تکرار و تمرین بر علاوه تا

باشید. سخت کوش است کافی نیست سخت ریاضی از نتیجه گیری

ریاضی محترم اساتید و همکاران با سخنی

تدریس تان روند به توجه با می توانید شما می بالیم خود به کرده اید انتخاب خود کلاس مرجع عنوان به را حاضر کتاب که این از عزیز همکار

زمان به توجه با خودتان یا بدهید. دانش آموزان به تکلیف عنوان به را درس همان به مربوط سوالات درس هر اتمام با درس کلاس در

سال طول در آن از مهمتر یا درس کلاس در سوالات این حل در ما تجربه کنید. حل کلاس در تدریس حین را سوالات از تعدادی کلاس

است. کرده ثابت را دانش آموزان نهایی نمره ارتقا منزل، در سوالات این حل کردن تکلیف تحصیلی،

سایت در ما به را چاپی و املایی غلط های حتی و کتاب نقایص یا کاستی که داریم تقاضا دانشمند و فرهیخته همکاران شما از

گردد. مرتفع بعدی چاپ های در تا دهید اطلاع math-pilevar.ir

صدقی − پیله ور تشکر: با

۷

برای دانلود کل فایل کتاب بھ سایت
math-pilevar.com 

 .مراجعھ کنید

برای دانلود کل فایل کتاب بھ سایت
math-pilevar.com 

 .مراجعھ کنید

برای دانلود کل فایل کتاب بھ سایت
math-pilevar.com 
 .مراجعھ کنید

math-pilevar.ir


مقدمه

m
at
h-
pi
le
va

r.i
r

مقدمه

از: عبارتند است تفکیکشده موضوعی صورت به کتاب این در که نھایی سوالات نمونه

۱۹۷ دی

۲۹۸ خرداد

۳۹۸ شهریور

۴۹۸ دی

۵۹۹ خرداد

صبح۶ نوبت کشور از خارج ۹۹ خرداد

صبح۷ نوبت کشور از خارج ۹۹ خرداد

۸۹۹ شهریور

۹۹۹ دی

۱۰۱۴۰۰ خرداد

۱۱۱۴۰۰ شهریور

۱۲۱۴۰۰ دی

۱۳۱۴۰۱ خرداد

۱۴۱۴۰۱ شهریور

۱۵۱۴۰۱ دی

۱۶۱۴۰۲ خرداد

۱۷۱۴۰۲ شهریور

۱۸۱۴۰۲ دی

۸
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۱ درس

چندجمله ای توابع

نزولی و صعودی توابع – جمله ای چند توابع
درس

۱
درسنامه خلاصه

تابع روی اعمال و تابع

گوییم. nاُم درجه از جمله ای چند تابع را y = P (x) ضابطه با تابع باشد nاُم درجه از جمله ای چند یک P (x) اگر جمله ای: چند تابع

است. R تابع این دامنه

جمله ای چند توابع از نمونه چند

آن برد که است تابعی ثابت تابع دیگر عبارت به گوییم ثابت تابع را حقیقی) عدد یک c) f (x) = c ضابطه با تابع ثابت: تابع ♦

است. {c} آن برد و می باشد. c عرض به xها محور موازی خطی R دامنه با تابع این نمودار باشد. عضوی تک مجموعه یک

-3-3 -2-2 -1-1 11 22 33

-3-3

-2-2

-1-1

11

22

33

0

تابع این نمودار گوییم همانی تابع را f (x) = x ضابطه با تابع همانی: تابع ♦

تابع این نمودار است. R آن برد و می باشد. سوم و اول ربع نیمساز R دامنه با

است. زیر صورت به

b مبدا از عرض و a شیب با خطی R دامنه با تابع این نمودار گوییم. خطی تابع را f (x) = ax +b ضابطه با تابع خطی: تابع ♦

است. R آن برد و می باشد.

که است سهمی یک تابع این نمودار گوییم. دوم درجه تابع را f (x) = ax۲+bx +c, (a 6= ۰) ضابطه با تابع دوم: درجه تابع ♦

می باشد. آن تقارن محور x =− b

۲a
معادله به خط

با برابر آن مقدار کمترین دارای x = − b

۲a
ازای به باشد a > ۰ اگر

به آن کلی شکل است.
[

۴ac −b۲

۴a
,+∞

)
آن برد و است.

۴ac −b۲

۴a

است. روبرو صورت

۱۰
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چندجمله ای توابع

با برابر آن مقدار بیشترین دارای x = − b

۲a
ازای به باشد a < ۰ اگر

به آن کلی شکل است.
(
−∞,

۴ac −b۲

۴a

]
آن برد و است.

۴ac −b۲

۴a

است. روبرو صورت

R تابع این برد و دامنه گوییم. سوم درجه تابع را f (x) = ax۳ +bx۲ + cx +d , (a 6= ۰) ضابطه با تابع سوم: درجه تابع ♦

است.

یکنوا: و نزولی و صعودی توابع

-3-3 -2-2 -1-1 11 22 33

-3-3

-2-2

-1-1

11

22

33

0

اگر گوییم، صعودی
(

A ⊆ D f
)

A مجموعۀ در را f تابع صعودی: تابع ♦

f (x۱) ≤ f (x۲) شود نتیجه x۱ < x۲ از x۱, x۲ ∈ A هر برای

-4-4 -3-3 -2-2 -1-1 11 22 33
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-1-1

11

22

33

0

هر برای اگر گوییم، نزولی
(

A ⊆ D f
)

A مجموعۀ در را f تابع نزولی: تابع ♦

f (x۱) ≥ f (x۲) شود نتیجه x۱ < x۲ از x۱, x۲ ∈ A

0

هرگاه گوییم، صعودی اکیداً مجموعه یک در را f تابع صعودی: اکیداً تابع ♦

f (x۱) < f (x۲) آنگاه ،x۱ < x۲ که مجموعه این در x۱, x۲ هر برای

0

گوییم، نزولی اکیداً مجموعه یک در را f تابع نزولی: اکیداً تابع ♦

f (x۱) > f (x۲) آنگاه ،x۱ < x۲ که مجموعه این در x۱, x۲ هر برای هرگاه

باشد. f
(
x۱

)= f (x۲) ،x۱, x۲ ∈ D f هر برای هرگاه است ثابت دامنه اش روی f تابع ثابت: تابع ♦

۱۱
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چندجمله ای توابع

گوییم. یکنوا اکیداً باشد، نزولی اکیداً یا صعودی اکیداً مجموعه یک در که تابعی به نکته.

باشد. (نزولی) صعودی مجموعه، این در هرگاه گوییم، یکنوا A مجموعه بر را f تابع نکته.

نیست. یکنوا اکیداً لزوماً یکنوا تابع هر ولی است. یکنوا همواره یکنوا اکیداً تابع هر نکته.

تاریخ بارم سوال ردیف

۱۴
۰۲

ور
هری

ش ۰/۵ کنید. مشخص را زیر عبارت های نادرستی یا درستی

است. تابع چند جمله ای یک y =p
۳x۳ −πx +۱ تابع الف)

یکنواست. دامنه اش  در y = ۱
x

تابع ب)

۱

۱۴
۰۲

داد
خر

۰/۲۵ کنید. مشخص را زیر عبارت نادرستی یا درستی

است. نزولی هم و صعودی هم که دارد وجود تابع بی شمار

۲

۱۴
۰۱

دی

۰/۵ کنید. مشخص را زیر عبارتهای نادرستی یا درستی

است. سوم درجه از جمله ای چند تابع یک y = ۲x
(
۱−۳x۲)+۱ تابع الف:

است. y = x۳ تابع نمودار از، تر پایین (۰ , ۱) بازه در y = x۲ تابع نمودار ب:

۳

۱۴
۰۱

داد
خر

۰/۵ کنید. مشخص را زیر عبارتهای نادرستی یا درستی

است. دوم درجه تابع یک f (x) =p
۲x −x۲ تابع الف)

است. صعودی اکیداً تابعی ، f (x) = x۳ تابع ب)

۴

۱۴
۰۰

دی

۰/۲۵ کنید. مشخص را زیر عبارت  نادرستی یا درستی

است. ۳ درجه از چندجمله ای یک y =p
۲x۳ − ۳

۴
x تابع

۵

۱۴
۰۰

دی

۰/۲۵ کنید. انتخاب را مناسب ریاضی عبارت خالی جای در

− (بالاتر دارد. قرار g (x) = x۲ تابع نمودار از ........... ،(۰,۱) بازه در f (x) = x۳ تابع نمودار

پایین تر)

۶

۱۲
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چندجمله ای توابع

۱۴
۰۰

ور
هری

ش ۰/۵ کنید. مشخص را زیر عبارت های نادرستی یا درستی

است. R برابر جمله ای چند توابع دامنه الف:

است. نزولی اکیدا دامنه اش در f (x) =p
x ضابطه های با تابع ب:

۷
۹۹

دی

۰/۲۵ دهید. قرار مناسب ریاضی عبارت خالی جای در

دارد. قرار y = x۲ تابع نمودار ........................ y = x۳ تابع نمودار (۰ , ۱) بازه در

۸

۹۹
داد

خر

۰/۲۵ کنید. مشخص را زیر عبارت نادرستی یا درستی

است. نزولی هم صعودی هم بازه یک در ثابت تابع

۹

خ
۹۹

داد
خر

۰/۲۵ کنید. مشخص را زیر عبارت نادرستی یا درستی

است صعودی اش دامنه تمام در y = |x| تابع الف:

۱۰

خ
۹۹

داد
خر

۰/۲۵ کنید. مشخص را زیر عبارت نادرستی یا درستی

نیست. جمله ای چند تابع یک y = ۲x۵ −۴x۳ +p
۷x۲ تابع

۱۱

۹۹
ور

هری
ش ۰/۲۵ دهید. قرار مناسب عبارت خالی جای در

هستند. همواره............................. یکنوا، اکیدا تابع

۱۲

۹۸
داد

خر

۰/۲۵ دهید. قرار پرانتز داخل مناسب گزینه خالی جای در

است. (صعودی‑نزولی) خود......................... دامنه در y = (x +۳)۳ تابع

۱۳

۹۸
ور

هری
ش ۰/۲۵ کنید. مشخص را زیر عبارت نادرستی یا درستی

است. صعودی تعریفش دامنه در y =−x۳ +۲ تابع

۱۴

خ
۹۹

داد
خر

و
۹۸

دی

۰/۲۵ کنید. مشخص را زیر عبارت نادرستی یا درستی

نامیده .............................. تابع می شود، محسوب نزولی هم صعودی هم بازه یک در که تابعی

می شود.

۱۵

۹۷
دی

۰/۲۵ کنید. مشخص را زیر عبارت  نادرستی یا درستی

می شود. محسوب نزولی هم و صعودی هم بازه، یک در ثابت تابع

۱۶

۱۳
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توابع ترکیب

توابع ترکیب
درس

۲
درسنامه خلاصه

: توابع ترکیب

می شوند: تعریف زیر صورت به f og تابع باشند تابع دو g و f اگر

D f og = {
x ∈ Dg

∣∣g (x) ∈ D f
}

,
(

f og
)

(x) = f (g (x))

شده اند) گرفته نظر در a,b > ۰) انبساط: _ انقباض _ انتقال _ قرینه یابی از استفاده با نمودار رسم

میآوریم. دست به xها محور به نسبت را y = f (x) نمودار قرینه y =− f (x) نمودار رسم برای الف)

می آوریم. دست به ها y محور به نسبت را y = f (x) نمودار قرینه y = f (−x) نمودار رسم برای ب)

میدهیم. انتقال راست سمت به a اندازه به را y = f (x) نمودار y = f (x −a) نمودار رسم برای پ)

میدهیم. انتقال چپ سمت به a اندازه به را y = f (x) نمودار y = f (x +a) نمودار رسم برای ت)

می دهیم. انتقال بالا سمت به b اندازه به را y = f (x) نمودار y = f (x)+b نمودار رسم برای ث)

می دهیم. انتقال پایین سمت به b اندازه به را y = f (x) نمودار y = f (x)−b نمودار رسم برای ج)

:y = f (kx) نمودار رسم برای چ)

می کنیم. منبسط xها محور راستای در
۱
k

نسبت با را y = f (x) نمودار باشد ۰< k < ۱ اگر

می کنیم. منقبض xها محور راستای در
۱
k

نسبت با را y = f (x) نمودار باشد k > ۱ اگر

می کنیم. پیدا yها محور به نسبت را آن قرینه سپس می آوریم دست به را y = f (|k|x) نمودار ابتدا باشد k < ۰ اگر

نمی دهیم. تغییر را نقطه آن عرض ولی می نماییم ضرب
۱
k

در را y = f (x) نمودار نقطه هر طول اینکه خلاصه

:y = k f (x) نمودار رسم برای ح)

می کنیم. منقبض  yها محور راستای در k نسبت با را y = f (x) نمودار باشد ۰< k < ۱ اگر

می کنیم. منبسط yها محور راستای در k نسبت با را y = f (x) نمودار باشد k > ۱ اگر

۱۴
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توابع ترکیب

می کنیم. پیدا xها محور به نسبت را آن قرینه سپس می آوریم به دست را y = |k| f (x) نمودار ابتدا باشد k < ۰ اگر

نمی دهیم. تغییر را نقطه آن طول ولی می نماییم ضرب k در را y = f (x) نمودار نقطه هر عرض اینکه خلاصه

رسم yها محور به نسبت نیز را آن قرینۀ و می کنیم رسم مثبت x های روی را y = f (x) نمودار y = f (|x|) نمودار رسم برای خ)

می نماییم.

که را y = f (x) نمودار از قسمت هایی قرینه سپس می کنیم رسم را y = f (x) نمودار ابتدا ،y = ∣∣ f (x)
∣∣ تابع نمودار رسم برای د)

می کنیم. نظر صرف xها محور زیر قسمت از سپس و کرده رسم xها محور به نسبت را می باشد xها محور زیر

تاریخ بارم سوال ردیف

۱۴
۰۲

دی

۰/۲۵ کنید. مشخص را زیر نادرستی عبارت های یا درستی

می آید. دست به y = f (x) تابع نمودار افقی انقباض از y = f

(
x

۳

)
تابع نمودار الف)

۱۷

۱۴
۰۲

دی

۰/۲۵ کنید. پر مناسب عدد با را خالی جای

است. ........... برابر f o f (۱) مقدار f (x) = |x|
۱+|x| اگر الف)

۱۸

۱۴
۰۲

دی

۱ است. مقابل صورت به f تابع نمودار

بنویسید. را g (x) = ۲ f (−x) تابع برد و دامنه

x

3
y

35

1

2

۱۹

۱۴
۰۲

ور
هری

ش ۰/۵ دو را نقاط عرض سپس و می دهیم راست انتقال سمت به واحد سه ابتدا را f (x) =p
x تابع نمودار

بنویسید. را جدید تابع ضابطه می کنیم، برابر

۲۰

۱۵
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۱۴
۰۲

ور
هری

ش ۰/۷۵ بیابید. را g (x) تابع ضابطه آن گاه ، f (x) = x

۲
−۱ و f (g (x)) = ۴x۲ +۱ اگر ۲۱

۱۴
۰۲

داد
خر

۱/۲۵ آنگاه: ،g (x) = x −۱ و f (x) =p
x +۱ اگر

آورید. به دست تعریف از استفاده با را f og تابع دامنه الف)

بنویسید. را f og تابع ضابطه ب)

۲۲

۱۴
۰۲

داد
خر

۰/۲۵ دهید. قرار مناسب عبارت خالی جای در

y = f (۲x) تابع نمودار روی آن منتاظر نقطه می باشد. y = f (x) تابع نمودار روی (−۲,۴) نقطه

است. .................. برابر

۲۳

۱۴
۰۱

دی

۱/۲۵ باشد: f (x) = ۷−۴x۲ و g (x) =p
x +۳ اگر

آورید. دست به تعریف از استفاده با را f og تابع دامنه الف:

کنید. محاسبه را
(
g o f

)
(۱) مقدار ب:

۲۴

۱۴
۰۱

دی

۰/۷۵ بیابید. را y = f (
x

۲
) تابع برد و دامنه باشد (۰,۲] آن برد و (−۱,۳] برابر y = f (x) تابع دامنه اگر ۲۵

۱۴
۰۱

ور
هری

ش ۲ است: روبه رو صورت به f تابع نمودار

کنید. رسم را g (x) = ۲ f (x −۱) تابع نمودار الف)

آورید. دست به را g تابع دامنۀ ب)

x

y

۲۶

۱۴
۰۱

ور
هری

ش ۰/۷۵ و f = {(۰,−۱) , (۵,۹) , (۳,۷) , (−۲,۴)} اگر

g = {(۱,۲) , (۳,−۱) , (۹,۰) , (−۱,۴) , (۷,۷)}

بنویسید. وجود صورت در را g o f تابع

۲۷

۱۶
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۱۴
۰۱

داد
خر

۰/۵ است؟ زیر موارد از کدامیک y =−۲ f (۳x −۱)+۳ تابع برد است. (−۳,۱] بازۀ f تابع برد

[−۱۰,۲) ت) [۱,۹) پ) (−۱۲,۰] ب) (−۸,۰] الف)

۲۸
۱۴

۰۱
داد

خر

۰/۷۵ است؟ چقدر آن خروجی مقدار باشد، ۳ مقابل ماشین ورودی اگر

ورودی x → ۲x −۲→ xp
x +۱

→ خروجی

۲۹

۱۴
۰۰

دی

۰/۲۵ کنید. مشخص را زیر عبارت  نادرستی یا )درستی
f og

)
(۴) = ۵ آنگاه ،g (۴) = ۷ و f (۷) = ۵ اگر

۳۰

۱۴
۰۰

ور
هری

ش ۰/۷۵ به واحد یک سپس پایین سمت به واحد دو ابتدا را f (x) = x۲ −۲x +۱ ی ضابطه با تابع نمودار

مرحله هر در را تابع نمودار ی ضابطه می کنیم. قرینه xها محور به نسبت آخر مرحله در و چپ سمت

بنویسید.

۳۱

۱۴
۰۰

ور
هری

ش ۱/۵ آورید. دست به را شده خواسته مقادیر زیر، جدول به توجه با

:الف g o f (۱) :ب
(

f o
(

f + g
))

(۰)

x −۱ ۰ ۱ ۲

f (x) ۰ −۱ ۲ −۵

g (x) ۲ ۳ ۴ −۲

۳۲

۱۴
۰۰

داد
خر

۰/۷۵ کنید. رسم را y = f (−x)+۲ تابع نمودار ،y = f (x) تابع نمودار به توجه با

x

y

۳۳

۱۷
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۱۴
۰۰

داد
خر

۱/۲۵ باشد، g (x) = ۲x۲ −۱ و f (x) =p
x −۱ اگر

آورید. دست به تعریف از استفاده با را f og تابع دامنه الف:

کنید. تعیین را g o f (۲) مقدار ب:

۳۴
۹۹

دی

۰/۲۵ کنید. مشخص را زیر عبارت  نادرستی یا درستی

است. y = f (x) تابع دامنه همان y = k f (x) ضابطه با تابع دامنه

۳۵

۹۹
دی

۱/۵ دهید. پاسخ زیر سوالات به f , g تابع نمودارهای به توجه با

x

-5 -4 -3 -2 -1 1 2 3 4 5

y

-6

-5

-4

-3

-2

-1

1

2

3

4

5

کنید. محاسبه را f og (−۱) مقدار الف:

بدست را t مقدار باشد g (۳t −۱) = ۰ اگر ب:

آورید.

مشخص را بازه ای ، f دامنه کردن محدود با پ:

شود. یک به یک f تابع که کنید

۳۶

۹۹
داد

خر

۰/۷۵ است. شده رسم زیر شکل در y = f (x) تابع نمودار

x

-3 -2 -1 1 2 3

y

-3

-2

-1

1

2

3

0

کنید. رسم را y = ۳ f

(
۱
۲

x

)
تابع نمودار الف:

کنید. تعیین را y = ۳ f

(
۱
۲

x

)
تابع دامنه ب:

۳۷

خ
۹۹

داد
خر

و
۹۹

داد
خر

۱ آورید. بدست را g (x) تابع ضابطه f (x) = ۳x −۴ و f
(
g (x)

)= ۳x۲ −۶x +۱۴ اگر ۳۸

۹۹
داد

خر

۲ باشد. g (x) = x۲ +۲x −۱ و f (x) =p
۴−۲x اگر

آورید. دست به تعریف از استفاده با را g o f تابع دامنه الف:

کنید. تعیین g o f (۲)− f

g
(۰) مقدار ب:

۳۹

۱۸
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خ
۹۹

داد
خر

۰/۵ دهید. قرار مناسب عبارت خالی جای های در

است. ................ با برابر y = ۲ f (x) تابع برد آنگاه باشد [−۱,۴] برابر f تابع اگربرد )الف:
f og

)
(۴) = ........... آنگاه باشد، g (۴) = ۷ و f (۷) = ۵ اگر ب:

۴۰
خ

۹۹
داد

خر

۰/۷۵ آورید. بدست را f og دامنه باشد، g (x) =p
x +۶ و f (x) = x۲ −۵ اگر ۴۱

خ
۹۹

داد
خر

۰/۷۵ کنید. مشخص را زیر عبارت نادرستی یا درستی

می باشد. y =−k f (x) تابع دامنه همان y =−k f (
x

۲
) ضابطه با تابع دامنه

۴۲

خ
۹۹

داد
خر

۰/۲۵ کنید. مشخص را زیر عبارت نادرستی یا درستی

بود. خواهد g o f (x) =p
sin x آنگاه باشند، g (x) = sin x و f (x) =p

x اگر الف:

۴۳

۹۹
ور

هری
ش ۰/۲۵ کنید. مشخص را زیر عبارت نادرستی یا درستی

است. y = f (x) تابع دامنه همان y = k f (x) ضابطه با تابع دامنه

۴۴

۹۹
ور

هری
ش ۲ باشد. g (x) = ۲x۲ −۱ و f (x) =p

x −۱ اگر

آورید. دست به تعریف از استفاده با را f og تابع دامنه الف:

بنویسید. را f og ضابطه ب:

۴۵

۹۹
ور

هری
ش ۰/۵ است. شده رسم زیر شکل در y = f (x) تابع نمودار

کنید. رسم را y = ۱
۳

f (۲x) تابع نمودار

x

-3 -2 -1 1 2 3 4 5 6

y

-2

-1

1

2

3

4

۴۶

۹۹
داد

خر

۱ استفاده با را g o f تابع ی دامنه بگیرید. نظر در را g (x) = ۱
x۲ −۱

و f (x) =p
x −۴ تابع دو

آورید. دست به تعریف از

۴۷

۱۹
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۹۸
داد

خر

۰/۵ کنید. رسم را y = ۱
۲

f (۴x) نمودار ،y = f (x) تابع نمودار از استفاده با

x

-4 -3 -2 -1 1 2 3 4

y

-1

1

2

3

0

۴۸
۹۸

ور
هری

ش ۱/۲۵ تعریف از استفاده با را f og (x) تابع دامنه ی باشد، g (x) = ۲x۲ −۱ و f (x) =p
x −۱ اگر

آورید. دست به

۴۹

۹۸
ور

هری
ش ۰/۵ کنید. رسم را y =−۲ f (

۱
۳

x) نمودار آن از استفاده با است. زیر صورت به y = f (x) نمودار

x

-1 1 2 3

y

-1

1

2

3

0

۵۰

۹۸
دی

۰/۲۵ کنید. مشخص را زیر عبارت نادرستی یا درستی

است. y = f (x) تابع برد همان y = k f (x) ضابطه با تابع برد

۵۱

۹۸
دی

۱/۵ باشد، g (x) =p
x +۶ و f (x) = x۲ −۵ اگر

آورید. دست به تعریف از استفاده با را f og تابع دامنه الف:

بسازید. پذیر وارون تابعی ، f تابع دامنه کردن محدود با ب:

۵۲

۹۷
دی

۰/۵ بنویسید. مناسب عبارت خالی جای در

و f (x) = ۲x۲ − ۵x + ۱ تابع دو ترکیب صورت به h (x) = (
۲x۲ −۵x +۱

)۳ تابع

است. g (x) = . . .

۵۳

۹۷
دی

۰/۵ به تعریف از استفاده با را f og دامنه بگیرید. نظر در را g (x) = ۳x −۱ و f (x) = x +۳
۲x

توابع

آورید. دست

۵۴

۲۰
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۲ درس

توابع ترکیب

۹۷
دی

۰/۷۵ کنید. رسم را y = f

(
x

۲

)
−۲ تابع نمودار f تابع نمودار از استفاده با

x

-2 -1 1 2 3 4

y

-1

1

2

3

4

۵۵
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تابع .۱ فصل

m
at
h-
pi
le
va

r.i
r

۳ درس

وارون تابع

وارون تابع
درس

۳
درسنامه خلاصه

: یک به یک تابع

. f (x۱) 6= f (x۲) شود نتیجه x۱ 6= x۲ از x۱, x۲ ∈ D f هر برای هرگاه گوییم یک به یک را f تابع

.x۱ = x۲ شود نتیجه f
(
x۱

)= f (x۲) از x۱, x۲ ∈ D f هر برای دیگر عبارت به

می کند. قطع نقطه یک در حداکثر را یک به یک تابع نمودار xها محور موازی خط هر نکته.

باشد یک به یک ضابطه همان تعریف دامنه روی ضابطه هایش از یک هر که است یک به یک وقتی ضابطه ای چند تابع یک نکته.

باشند. مجزا دو به دو مجموعه های ضابطه هایش برد و

است. یک به یک اکید یکنوای تابع هر نکته.

نیست. اکید یکنوای لزوما یک به یک تابع هر نکته.

وارون تابع

f −۱ = {
(x, y) | (y, x) ∈ f

}
و میدهیم نشان f −۱ با را آن وارون باشد تابع یک f اگر

می نامیم. f وارون تابع را f −۱ و گوییم (معکوس پذیر) وارونپذیر را f تابع باشد، تابع f −۱ اگر ♦

هرگاه: هستند یکدیگر وارون g و f تابع دو ♦(
g o f

)
(x) = x ،x ∈ D f هر برای )الف)

f og
)

(x) = x ،x ∈ Dg هر برای ب)

نکته.

D f = R f −۱ و R f = D f −۱

f
(

f −۱ (x)
)= x , x ∈ R f هر برای و f −۱ (

f (x)
)= x , x ∈ D f هر برای نکته.

(b, a) ∈ f −۱ اگر تنها و اگر (a,b) ∈ f نکته.

۲۲

برای دانلود کل فایل کتاب بھ سایت
math-pilevar.com 

 .مراجعھ کنید

برای دانلود کل فایل کتاب بھ سایت
math-pilevar.com 

 .مراجعھ کنید

برای دانلود کل فایل کتاب بھ سایت
math-pilevar.com 
 .مراجعھ کنید



تابع .۱ فصل
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۳ درس

وارون تابع

هستند. یکدیگر قرینه سوم و اول ربع نیم ساز به نسبت f −۱ و f نمودار نکته.

است. اول ربع در نیز f −۱ نمودار باشد، اول ربع در که f نمودار از بخش هایی نکته.

است. سوم ربع در نیز f −۱ نمودار باشد، سوم ربع در که f نمودار از بخش هایی نکته.

است. چهارم ربع در نیز f −۱ نمودار باشد، دوم ربع در که f نمودار از بخش هایی نکته.

است. دوم ربع در نیز f −۱ نمودار باشد، چهارم ربع در که f نمودار از بخش هایی نکته.

(b, a) ∈ f −۱ و (a,b) ∈ f اگر تنها و اگر است f −۱ و f نمودارهای مشترک نقطه (a,b) نقطه نکته.

کنیم. پیدا را

 y = f (x)

x = f (y)
معادلات دستگاه جواب های باید f −۱ و f نمودارهای مشترک نقطه آوردن دست به برای نکته.

g و f مشترک نقطه می توان آن آوردن دست به برای است g نمودار روی f −۱ و f نمودارهای مشترک نقطه بدانیم اگر نکته.

نمود. پیدا را

را y و x نام سپس و نموده پیدا y حسب بر را x رابطه این از ابتدا y = f (x) معکوس ضابطه آوردن دست به برای نکته.

می کنیم. عوض

همان تعریف دامنه روی را ضابطه ها از یک هر معکوس ضابطه ضابطه ای، چند تابع معکوس ضابطه آوردن دست به برای نکته.

می آوریم. دست به ضابطه

می باشد. خودش f تابع وارون باشد، f
(

f (x)
)= x , x ∈ D f هر برای اگر نکته.

تاریخ بارم سوال ردیف

۱۴
۰۲

دی

۱/۵ آورید. دست به را زیر تابع وارون تابع دامنه و ضابطه

f (x) =−x۲ −۲; x ≥ ۰

۵۶

۲۳
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وارون تابع

۱۴
۰۲
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ش ۱/۲۵ دست به را وارون تابع دامنه و ضابطه باشد، [−۲,+∞) برابر f (x) = x۲+۴x+۳ تابع دامنه اگر

آورید.

۵۷
۱۴

۰۲
داد

خر

۰/۲۵ دهید قرار مناسب عبارت خالی جای در

است. .......................... با برابر ( f o f −۱)(۵) مقدار باشد، f (x) = ۳+p
۲x −۱ اگر

۵۸

۱۴
۰۱

دی

۰/۲۵ کنید. مشخص را زیر عبارت  نادرستی یا درستی

است. یک به یک یکنوا، تابع هر

۵۹

۱۴
۰۱

دی

۰/۲۵ دهید. قرار مناسب ریاضی عبارت خالی جای در

است. برابر...................... f −۱(۱۵) حاصل باشد، f (x) = ۲x۳ −۱ اگر الف:

۶۰

۱۴
۰۱

ور
هری

ش ۰/۲۵ دهید. قرار مناسب عبارات خالی جای در

است. برابر...................... ،y = x۳ وارون تابع ضابطۀ الف)

۶۱

۱۴
۰۱

داد
خر

۰/۲۵ دهید. قرار مناسب ریاضی عبارت یا عدد خالی جای در

است. برابر............... f −۱(۳) حاصل باشد، f = {(۲,۳) , (۳,۵)} اگر الف)

۶۲

۱۴
۰۰

دی

۰/۲۵ کنید. مشخص را زیر عبارت  نادرستی یا درستی

یکدیگرند. وارون g (x) =−۲x +۷
۶

و f (x) =−۷
۲

x −۳ تابع دو

۶۳

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . دانش آموز: ضروري يادداشت

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

۲۴

برای دانلود کل فایل کتاب بھ سایت
math-pilevar.com 

 .مراجعھ کنید

برای دانلود کل فایل کتاب بھ سایت
math-pilevar.com 

 .مراجعھ کنید

برای دانلود کل فایل کتاب بھ سایت
math-pilevar.com 
 .مراجعھ کنید



تابع .۱ فصل
m
at
h-
pi
le
va

r.i
r

۳ درس

وارون تابع

۱۴
۰۰

دی

۲ آورید. دست به وجود صورت در را زیر مقادیر ،g و f توابع نمودار به توجه با الف)

۱)(g o f )(−۱) ۲)
(
g−۱o f −۱ )

(۲)

کنید. رسم را f (x −۲)−۳ تابع نمودار ب)

x

-5 -4 -3 -2 -1 1 2 3 4 5

y
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۶۴
۱۴

۰۰
ور

هری
ش ۰/۲۵ کنید. مشخص را زیر عبارت نادرستی یا درستی

یکدیگرند. وارون g (x) = ۳px و f (x) = x۳ ضابطه های با تابع دو

۶۵

۹۹
دی

۱ آورید. دست به را g (x) =−۵−p
۳x +۱ تابع وارون ضابطه ۶۶

خ
۹۹

داد
خر

۱/۲۵ آورید. بدست را y =p
x +۲ تابع وارون الف:

آورید. دست به یک به یک تابع یک f (x) = x۲ −۴x +۵ تابع دامنه کردن محدود با ب:

۶۷

خ
۹۹

داد
خر

۱/۲۵ یکدیگرند. وارون g (x) = ۳−۲x

۸
و f (x) = −۸x +۳

۲
توابع دهید نشان ۶۸

۹۹
ور

هری
ش ۱ آورید. بدست را f (x) =−۷

۲
x −۳ تابع وارون ضابطه ۶۹

۹۸
ور

هری
ش ۱ آورید. بدست را g−۱o f −۱(۵) مقدار باشد، g (x) = x۳ و f (x) = ۱

۸
x −۳ اگر ۷۰

۹۸
داد

خر

۰/۲۵ کنید. مشخص را زیر جمله نادرستی یا درستی

نادرست) (درست، یکدیگرند. وارون g (x) = −۷
۲

x −۳ و f (x) =−۲x +۶
۷

تابع دو

۷۱

۲۵

برای دانلود کل فایل کتاب بھ سایت
math-pilevar.com 

 .مراجعھ کنید

برای دانلود کل فایل کتاب بھ سایت
math-pilevar.com 

 .مراجعھ کنید

برای دانلود کل فایل کتاب بھ سایت
math-pilevar.com 
 .مراجعھ کنید



تابع .۱ فصل

m
at
h-
pi
le
va

r.i
r

۳ درس

وارون تابع

۹۸
دی

۱ یکدیگرند. وارون g (x) = x +۴
۳

و f (x) = ۳x −۴ توابع دهید نشان ۷۲
۹۸

دی

۰/۵ آورید. بدست را g−۱o f −۱(۵) مقدار باشد. g (x) = x۳ و f (x) = ۱
۸

x −۳ اگر ۷۳
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۳
−۵۶y =−x۲ −۲ x≥۰−−−→ x =√−y −۲︸ ︷︷ ︸

(۰٫۷۵)

⇒ f −۱(x) =p−x −۲︸ ︷︷ ︸
(۰٫۲۵)

D f −۱ = (−∞,−۲]︸ ︷︷ ︸
(۰٫۵)

−۵۷f (x) = (x +۲)۲ −۱︸ ︷︷ ︸
(۰٫۲۵)

→ y +۱= (x +۲)۲︸ ︷︷ ︸
(۰٫۲۵)

x≥−۲−−−−→

√
y +۱= x +۲︸ ︷︷ ︸

(۰٫۲۵)

→ f −۱(x) =p
x +۱−۲︸ ︷︷ ︸

(۰٫۲۵)

→ D f −۱ = [−۱,+∞)︸ ︷︷ ︸
(۰٫۲۵)

۲۹ ص

۵ −۵۸

نادرست −۵۹

۲ −۶۰

۳px −۶۱

۲ −۶۲

نادرست −۶۳

الف) −۶۴

۱) (g ◦ f )(−۱) = g (۱) =−۵

۲) (g−۱o f −۱)(۲) = g−۱(۰) =−۴

ب)

x

-3-3 -2-2 -1-1 11 22 33

y

-3-3

-2-2

-1-1

11

22

درست −۶۵

−۶۶−۵−p
۳x +۱= y ⇒ ۳x +۱= (y +۵)۲

⇒ x = (y +۵)۲ −۱
۳

⇒ g−۱(x) = (x +۵)۲ −۱
۳

Dg−۱ = (−∞,−۵)

(الف۶۷− y =p
x +۲⇒ y۲ = x +۲

⇒ x = y۲ −۲⇒ f −۱(x) = x۲ −۲

(ب D f −۱ = [۲,+∞)

f (x) = (x −۲)۲ +۱⇒ y −۱= (x −۲)۲

x −۲=±√
y −۱⇒ x =√

y −۱+۲

⇒ f −۱(x) =p
x −۱+۲

−۶۸f og (x) =
−۸× ( ۳−۲x

۸
)+۳

۲
= −۳+۲x +۳

۲
= x

g o f (x) =
۳−۲

(
−۸x+۳

۲

)
۸

= ۳+۸x −۳
۸

= x

−۶۹f (x) =−۷
۲

x −۳= y ⇒−۷
۲

x = ۳+ y

⇒ x =−۲y +۶
۷

⇒ f −۱(x) =−۲x +۶
۷

−۷۰f −۱(x) = ۸x +۲۴⇒ f −۱(۵) = ۶۴

g−۱(x) = ۳px
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g−۱o f −۱(x) = g−۱(۶۴) = ۳p۶۴= ۴

درست −۷۱

−۷۲f og (x) = f (
x +۴

۳
) = ۳(

x +۴
۳

)−۴= x

g o f (x) = g (۳x −۴) = (
۳x −۴+۴

۳
) = x

g−۱o f −۱(۵) = g−۱(۶۴) = ۴ −۷۳
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