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 مفاهیم زیر را تعریف کنید: 1

 الف( اکسترمم نسبی                ب( اکسترمم مطلق                       پ( نقاط بحرانی           ت( نقطه عطف

)تابع 2 )f x x x= −3  در چه بازه هایی اکیدا صعودی و در کدام بازه ها اکیدا نزولی است؟  3

 توابع زیر در چه بازه هایی اکیدا صعودی و در کدام بازه ها اکیدا نزولی است؟  3

)  الف( )f x x x x= − − +3 22 3 12 ) ب(             7 )
x

g x
x

=
−2

 

)که تابع  بزرگترین بازه  از 4 )f x x x= − +3 12  در آن نزولی اکید باشد، کدام است؟ چرا؟   4

)با تشکیل جدول تغییرات تابع  5 )f x
x

=
+2

1
1

مشخص کنید تابع در چه بازه هایی صعودی اکید و در چه بازه هایی نزولی   

 اکید است؟ 

 ط بحرانی زیر را در نقاط مشخص شده بیابید. نوع اکسترمم های نسبی و نقا  6

 

 
 الف( نقطه بحرانی را تعریف کنید. 7

 ب( نقاط بحرانی توابع زیر را در صورت وجود به دست آورید.

( )h x x= ))پ             3 )g x x x= + −3 23 ))ب              4 )f x x= −  )الف 24

ر تابع زیر، ابتدا نقاط بحرانی تابع را به دست آورید و سپس با رسم جدول تغییرات تابع، نقاط ماکزیمم و می نیمم نسبی آن د 8

 را در صورت وجود مشخص کنید.

( )f x x x x= + − −3 23 9 1 

,نقاط مقابل    نمودار تابع در   9 ,c b a   در نظر بگیرید.را 

,نقاط الف(   ,c b a؟کدام نقاط بحرانی هستند 

,نقاط  ب( ,c b aکدام نقاط اکسترمم نسبی هستند؟ 

,نقاطپ(   ,c b aباشند؟ نوع اکسترمم را تعیین کنید.  کدام نقاط اکسترمم مطلق می 
 
 

 

)تابع 10 ) | |f x x= −2 ]در بازه   1 , ]−2  های مطلق آن را تعیین کنید. رسم کرده و با توجه به نمودار نقاط بحرانی و اکسترمم  3

11 
)مقادیر ماکزیمم و مینیمم مطلق تابع )

x
f x

x
=

−

2

1
,را در بازة 

 
− 
 

1
1
2

 بیابید.  

12 
)مطلق تابع های  اکسترمم   )f x x x= −31

3
ی را در بازه   ,−2  مشخص کنید.  2

)مطلق تابع های  اکسترمم   13 )f x x x x= + −3 22 3 ی را در بازه  12 ,−1  مشخص کنید.  3

)نقطه 14 , )2 )نقطه اکسترمم نسبی تابع  1 )f x x bx d= + +3 d,دیر باشد، مقا  2 b  .را به دست آورید 

)نقطه 15 , )2 )نقطه ماکزیمم نسبی تابع   1 )f x x ax b= + b,باشد، مقادیر   3+ a  .را به دست آورید 

 

)مطلق تابعهای نسبی و اکسترمم   16 )f x x x x= − − +3 22 4 ی بازه را در  6 ,−3 بدست آورده و مشخص کنید این تابع    4

 در چه بازه هایی صعودی و در چه بازه هایی نزولی است؟  
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17 
)مطلق تابعهای نسبی و اکسترمم   )

x x
f x

x x

  
= 

− 

2

4 2
بدست آورده و مشخص کنید این تابع در چه نقاطی را  

 بحرانی است؟ 

 

 ی با بیش ترین مساحت را تعیین کنید که دو راس آن روی ابعاد مستطیل 18

yها و روی سهمی xها و دو راس دیگر آن بالای محورxمحور x= −  باشند؟  212

 

 

 

 

 

نتی متر باشد، طول و عرض مستطیل را چنان بدست سا  4مستطیلی در داخل دایره ای محاط شده است. اگر شعاع دایره،  19

 آورید که مساحت آن بیش ترین مقدار ممکن گردد.

سانتی متر، مستطیلی بیش ترین مساحت را دارد که طول و عرض    14نشان دهید در بین تمام مستطیل هایی با محیط ثابت   20

 آن هم اندازه باشند. 

xی   رابطه  yو  xین دو عدد حقیقی اگر ب 21 y− =10 را طوری به دست آورید که حاصل ضرب این دو   yو  xباشد، مقادیر   5

 عدد مینیمم 

 رین مقدار ممکن گردد.باشد و حاصل ضربشان کمت  10دو عدد حقیقی بیابید که تفاضل آنها   22

 جهت تقعر توابع زیر را تعیین کرده و نقاط عطف آنها را بیابید. 23

( )f x x x= − +3 26  )الف   15

( )g x x=  )ب3

( )
x

h x
x

+
=

−

1
1

 )پ

,مقادیر  24 ,c b a   را در تابع( )f x ax bx c= + +3  وری به دست آورید که در شرایط زیر صدق کند.ط2

( )f =0 )و   1 )f =1 xو   2 =
1
2

 طول نقطه عطف آن باشد. 

)اگر  25 , yنقطه عطف تابع درجه سومی با ضابطه   ( x ax bx c= + + +3 2  

 را بیابید. cوbوaباشد که نمودار آن در شکل زیر رسم شده است، 

 
 

 

 

 
 

fاگر شکل زیر نمودار تابع  26    باشد کدام نمودار می تواند

 باشد.  fنمودار تابع 

 

 

 

  

 

 

 

www.math-pilevar.ir



 

ه  ح ف  3 |ص

 

 الف(                                  ب(                                             پ(                                   ت(

 

fاگر شکل زیر نمودار تابع  27   باشد کدام نمودار می تواند نمودار تابعf  .باشد 

 

الف(                                                             ب(                                                                                         
 

 

 

 

 

 

پ(                                                          ت( 

 
        

 

 

 

 

 

 

 . جدول رفتار و نمودار توابع زیر را رسم کنید 28

( ) ( )w x x x= − + )       )ت       22 )
x

h x
x

+
=
− +

3 4
2 1

)      )پ  )
x

g x
x

+
=

−

2
1

)                 )ب  ) ( ) ( )f x x x= − +21  )الف  3

( )
x

n x
x

−
=

+3
)     )چ  )z x x x x= − + +3 22 9 12  )ث 1

)  بگذرد،ضابطه تابع   29 , )−1 )  است. اگر این تابع از نقطه  , )2 1 محل تقاطع مجانب های آن نقطه ( )
ax b

f x
cx d

+
=

+
فرض کنید

 رابدست آورید.

 

 »سوالات تکمیلی«

)2طول نقاط بحرانی تابع  30 ) 1f x x=  را در دامنه اش بدست آورید.  −

)2طول نقاط بحرانی تابع  31 ) 4f x x x=  را در دامنه اش بدست آورید.  +
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)طول نقاط بحرانی تابع  32 ) 1f x x=  را در دامنه اش بدست آورید.  −

3نقاط بحرانی تابع  33 2( ) 1f x x x= −  دست آورید. را ب  +

 الف( نقطه بحرانی را تعریف کنید. 34

)2ب( نقاط بحرانی تابع  ) 4f x x=  را در صورت وجود تعیین کنید.  −

35 
)3نقاط اکسترمم مطلق تابع  ) 3 1f x x x= − را در بازه   +

3
,3

2

 
− 
 

 به دست آورید.  

4نقاط اکسترمم مطلق تابع  36 3( ) 3 8f x x x= را در بازه   − 1,3  .به دست آورید 

نقاط اکسترمم مطلق تابع  37
4

( ) 1
1

f x x
x

= + +
+

را در بازه    ,  به دست آورید.  2

38 
نقاط اکسترمم مطلق تابع 

2

( )
1

x
f x

x
=

−
را در بازه   

1
1,

2

 
− 
 

 به دست آورید.  

)3نقاط اکسترمم موضعی تابع  39 ) 3f x x x=  را بیابید.  −

)4با اعمال آزمون مشتق دوم مقادیر اکسترمم موضعی تابع  40 ) 4 1f x x x= −  را در صورت وجود بیابید.   +

)نقطه مینیمم موضعی تابع  41 )f x x=   ......... برابر 

)تابع  42 ) xf x xe−=  .مفروض است. با اعمال ازمون مشتق دوم ، نوع اکسترمم های موضعی تابع را تعیین کنید 

2yتابع  43 x x=  در کدام بازه صعودی است؟  −

sinyنقطه عطف تابع  44 x=   را در بازه( ), 2  .بیابید 

)مختصات نقطه عطف تابع  45 ) tanf x x=   در بازه( , )
2 2

 
 برابر ............   −

)3با ضابطه    fجهت تقعر نمودار تابع  46 ) 1f x x=  عطف آن را بدست آورید. را در دامنه اش بررسی کرده و نقطه    +

4نقطه عطف تابع  47 3 2( ) 8 24f x x x x= −  برابر .................  +

4با ضابطه    fجهت تقعر نمودار تابع  48 3( ) 4f x x x=  را در دامنه اش بررسی کرده و نقطه عطف آن را بدست آورید.   −

3ف تابع جهت تقعر و نقطه عط 49 2( ) 3f x x x=  را در صورت وجود پیدا کنید. −

 جدول تغییرات و نمودار توابع زیر را رسم کنید.  50
2

( )
1

x
f x

x
=

−
  )الف 

 sin cos ,2y x x =   )ب  +

2

2
( )

1

x
f x

x
=

−
 )پ  

4( ) 3f x x=  )ت  +

( )
4

x
f x

x
=

−
 )ث  

3 2( ) 6 9f x x x x= −  )چ   +

 )ج
1

( )
2

x
f x

x

−
=

+
   

3( ) 3 1f x x x= −  )خ   +

 
 

www.math-pilevar.ir


